
Language: Chinese (Traditional)

Day: 1

2015 年 7 月 10 日，星期五

問題 1. P貨チ ㎝湓病 S 34毌甕舚 S 淫湓戓⒟獱掽 A,B メ63㌶ C ∈ S ぷ

AC = BC は雚 S 彩平衡湓 34毌甕舚 S 淫湓㎜⒟獱掽 A,B,C 湗㎏メ63㌶ P ∈ S

ぷ PA = PB = PC は雚 S 彩無中心湓〓

(a) 憲 Pエ病湓裴襯 n ⩾ 3 湗メ63 n ⒟ 湓チ誒 〓

(b) ヤ﨟エ病湓裴襯 n ⩾ 3 揃ϛ n ⒟ 湓チ誒℡˙淫〘湓 彩メ63湓〓

問題 2. ヤ﨟エ病湓㎜奛袘裴襯耇 (a, b, c) 揃ϛ

ab− c, bc− a, ca− b

㎜襯淫湓鈸㌶⒟襯 彩 2 湓昻澵〓

(2 湓昻澵/湓彩㍽34 2n 湓裴襯 晥淫 n ∩ 裴襯〓)

問題 3. 鶆 ABC ∩ 駪㎜駪㍽ 晥淫 AB > AC Γ 彩7湓㋡Ë42 H 彩7湓W〘 Ǖ F 彩

A湓 湓W 〓嗤 M ∩ BC 湓淫 〓鶆 Q∩ Γ㎝湓㌶ ぷ ∠HQA = 90◦ Ǖ K ∩ Γ

㎝湓ｲ㌶ ぷ ∠HKQ = 90◦〓88籯 A,B,C,K,Q 摑 湗㎏獱ﾘ ℡￤袪 ヰ嵠63 Γ ㎝〓

憲 ㎜駪㍽ KQH 湓㋡Ë42,2㎜駪㍽ FKM 湓㋡Ë42獱諶〓

Language: Chinese (Traditional) 考試時間：4 小時 30 分
每題 7 分



Language: Chinese (Traditional)

Day: 2

2015 年 7 月 11 日，星期六

問題 4. 鶆㎜駪㍽ ABC 湓㋡Ë42∩ Ω ㋡〘∩ O〓㌶⒟嘲 A ∩42〘湓42 Γ ,2趲邴 BC 賭貨

D, E 戓 晥淫 B,D,E,C 湗獱掽 ⊿￤袪 ヰ嵠63獫趲 BC ㎝〓嗤 F , G ∩ Γ ,2 Ω 湓賭

揃ϛ A, F , B, C, G ﾐ ￤袪 ヰ嵠63 Ω ㎝〓嗤㎜駪㍽ BDF 湓㋡Ë42,2趲邴 AB 湓ｲ㌶

⒟賭 ∩ K Ǖ㎜駪㍽ CGE 湓㋡Ë42,2趲邴 CA 湓ｲ㌶⒟賭 ∩ L〓

鶆獫趲 FK ,2獫趲 GL 獱掽 ℡戓趲賭貨 X〓 憲 X 嵠63獫趲 AO ㎝〓

問題 5. 嗤 R 唳誻エ病c襯エへ湓 ﾔ〓ヤ﨟エ病﨡襯 f : R → R 揃ϛP甕きc襯 x ,2 y

f
Ä

x+ f(x+ y)
ä

+ f(xy) = x+ f(x+ y) + y f(x)

94へ鱟〓

問題 6. 裴襯襯釚 a1, a2, . . . ぷ ㎞釚噩𤏐

(i) Pエ病湓 j ⩾ 1 94ぷ 1 ⩽ aj ⩽ 2015

(ii) Pエ病湓 1 ⩽ k < ℓ 病 k + ak ̸= ℓ+ aℓ〓

憲 メ63戓⒟袘裴襯 b ,2 N 揃ϛPエ病ぷ n > m ⩾ N 湓裴襯 m ,2 n
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94へ鱟〓

Language: Chinese (Traditional) 考試時間：4 小時 30 分
每題 7 分


