
第十屆，1968 

Day I 

 

1. 證明有且僅有一個三角形，其邊長為連續整數，有一角為另一角之兩倍。 

 

2. 找出所有自然數 x，其各位數（十進位制）之乘積等於 
2 10 22x x  。 

 

3. 考慮方程組 
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其中 , ,a b c為實數且 1 20, , , , na x x x 為未知數。 

令  
2

1 4b ac    。證明對此方程組而言 

(a). 若 0＜ ，無解。 

(b). 若 0＝ ，恰有一解。 

(c). 若 0＞ ，多於一解。 

  



Day II 

 

4. 證明在每一個四面體上都有一頂點使得在此點相會之三邊，其長為一三角形

之邊。 

 

5. 設 f 為定義在所有實數 x上之一實值函數，而對某正常數a，方程式 
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f x f x f x    對所有 x成立。 

(a). 證明函數 f 為週期的（即存在一正數b使得   ( )f x b f x  對所有 x成

立）。 

(b). 對 1a  ，給出一個具有所要求的性質而不是常數的函數。 

 

6. 對所有自然數n，算出下和 
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（ x  表示不超過 x之最大之整數） 


